
 

 6 من 4صفحة 
 

الموضوع الثاني 

 )خاص بشعبة علوم تجریبیة ( ) نقاط04(: التمرین الأول
على ست كرات منھا ثلاثة كرات حمراء وكرتین لونھما أبیض وكرة لونھا أخضر، ویحتوي صندوق 1Uیحتوي صندوق 

2U  الكرات في صندوقین كلھا متماثلة لا نفرق بینھا باللمس. على أربع كرات منھا كرتین خضراوین وكرتین لونھما أبیض . 

ونضعھا في الصندوق  1Uنسحب عشوائیا وفي ان واحد كرتین من الصندوق : نقوم بإجراء عملیة السحب العشوائي الاتیة

2U 2ثم نسحب عشوائیا وفي ان واحد ثلاث كرات من الصندوقU  

 :نعتبر الحدثین التالیین 

": A سحب ثلاث كرات من نفس اللون"  

": B  سحب ثلاث كرات مختلفة الألوان مثنى مثنى" 

: بین أن ) أ )1  17
300

P A  

: أحسب )    ب P B 

2( X المتغیر العشوائي الذي یرفق بكل سحب عدد الألوان التي تظھر بعد نھایة عملیة السحب العشوائي 

 Xأوجد القیم الممكنة للمتغیر العشوائي   )   أ

 ثم احسب املھ الریاضیاتي  Xأوجد قانون احتمال المتغیر العشوائي )  ب

 من نفس اللون 1Uعلما أن الكرتین المسحوبتین من  2Uأحسب احتمال سحب ثلاث كرات من نفس اللون من  )3

 )خاص بالتقني ریاضي (  ) نقاط04(: ول التمرین الأ

 :المعادلة  2نعتبر في المجموعة   : 5 6 3E x y  

أثبت أنھ إذا كانت الثتائیة ) أ )1 ;x y  حل للمعادلة E  فإنx  3مضاعفا للعدد 

استنتج حلا خاصا للمعادلة  )   ب E  2ثم حل في  المعادلة E 

استنتج حلول للجملة  )   ج S  :
 
 

1 6

4 5

x

x

  


 
 

2( aوbعددان طبیعیان حیث: 

1 0 00a    0و 3في النظام ذو الأساسb   5 في النظام ذو الأساس 

 حتى تكون الثنائیة و عین  ;a b  حلا للمعادلة E 
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 6 من 5صفحة 
 

 ) نقاط05(: التمرین الثاني

نعتبر المتتالیة  nu  على  المعرفة 0:  بالعلاقة 2u  1و
2 1 1
3 3n nu u n    

ثم ضع تخمینا حول إتجاه تغیر المتتالیة 3uو 1u  ،2uأحسب الحدود  )1 nu  

3nu :  فإن nطبیعي  برھن بالتراجع أنھ من أجل كل عدد) أ  )2 n    

ادرس اتجاه تغیر المتتالیة )    ب nu 

استنتج أن  )     ج nu ھل یمكن القول أن . محدودة من الأسفل nuمتقاربة؟  

نعتبر المتتالیة   )3 nv  المعرفة على  بالعلاقةn nv u n  

برھن أن المتتالیة  )     أ nv ھي متتالیة ھندسیة یطلب تعیین حدھا الأول وأساسھا 

 ثم احسب نھایة n بدلالة nu ثمnvعبرعن )   ب nu عند  

0المجموع  nأحسب بدلالة  )   ج 1 2 ...n nS u u u u      

لتكن المتتالیة  )4 nt  المعرفة على  بالعلاقة lnn nt v  

برھن أن المتتالیة  )    أ nt  حسابیة یطلب تعیین أساسھا وحدھا الأول 

0: المجموع  nأحسب بدلالة )    ب 1 2 ...n nA t t t t     

0 :الجداء  nاستنتج بدلالة )    ج 1 2 ...n nP v v v v     

 ) نقاط04(: التمرین الثالث

"حل المعادلة التفاضلیة   )1 2xy e    والذي یحقق الشرطان   ' 0 1 ; 0 1y y   ھو: 

2 )أ 2 2xy x e x                       2 )ب xy e x                             2 )ج xy x e   

3یراد عشوائیا تشكیل لجنة تضم رئیسا ونائبا لھ من بین ثلاث رجال  )2 2 1; ;H H H 4 وأربع نساء 3 2 1; ; ;F F F F 

  الرئیس 1Hاحتمال أن ھو

6 )أ
1 )ب                                              7

7
4 )ج                                        

42
 

المعرفة على المجال  fنعتبر الدالة   )3 1;   بـ  2 13
1

f x x
x

 


: 

 على المجال f للدالة mالقیمة المتوسطة  0;2  ھي 

4 )أ ln 3m                                4 )ب ln 3m                          2 )ج ln 3m   

4(   nu متتالیة معرفة علىبـ  1

0
1 n

nu x dx     : 

 )أ nu ب                         متتالیة متناقصة(  nuج                      متتالیة متزایدة(  nu متتالیة غیر رتیبة 
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 6 من 6صفحة 
 

                ) نقاط07(: التمرین الرابع

المستوى المنسوب إلى معلم متعامد ومجانس , ;O i j
 

 

(I لتكن الدالة العددیةg المعرفة على 0;بـ :    1 2lng x x x
x

    

0xبین أنھ من أجل كل عدد حقیقي  )1   ،   2

2

1
'

x
g x

x


 ثم استنتج اتجاه تغیر الدالةg  

أدرس إشارة  )2 g x              )  لاحظ أن:  1 0g  (  

(II نعتبر الدالة العددیةf  المعرفة على 0; بـ :   21 ln 2f x x x
x

     ولیكن C  منحناھا البیاني في

 المستوي السابق 

بین أن   )1
 2ln

lim 0
x

x
x

  ثم أحسب lim
x

f x


 

من xتحقق أنھ من أجل كل عدد حقیقي   )2 0;  ، 1f f x
x

   
   ثم احسب 

0
lim

x
f x

 وفسر النتیجة ھندسیا 

من  xبین أنھ من أجل كل عدد حقیقي   )3 0;،   '
g x

f x
x

 ثم شكل جدول تغیرات الدالةf   

انشئ المنحنى   )4 C  

:بین أن الدالة   )5 lnh x x x x   ھي دالة أصلیة للدالةlnx x  على 0;  ثم باستعمال التكامل بالتجزئة بین 

 :أن  2

1
ln 2

e
x dx e   

أحسب مساحة الحیز المستوي المحدد بالمحنى   )6 C  1ومحور الفواصل والمستقیمین الذین معادلتیھماx وx e   

 انتھى الموضوع الثاني                                                                                               
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 10 من 6صفحة 
 

الموضوع الثاني 
 ) نقاط04(: التمرین الأول

:تبیین أن ) أ )1
 

  17
300

p A 
 

 
2 3 1 1 3 3 1 1 3 1 1 3
2 4 1 2 3 3 3 1 3 3 2 3
2 3 2 3 2 3 2 3
6 6 6 6 6 6 6 6

17
300

C C C C C C C C C C C Cp A
C C C C C C C C

       
               
       

  

حساب  )     ب p B :

 
2 1 1 1 1 1 1 1 1 1 1 1 1 1
3 2 2 2 3 1 3 2 1 3 2 3 2 1
2 3 2 3 2 3
6 6 6 6 6 6

13
50

C C C C C C C C C C C C C Cp B
C C C C C C

     
           
     

 

: ھي Xتحدید القیم الممكنة للمتغیر العشوائي ) أ )2 1;2;3 

              2 1 1 3 ; 3 ; 1P X P X P X P X P B P X P A         
 

3 2 1 X 

78
300

 205
300

 17
300

  P X 

الأمل الریاضیاتي)    ب E X للمتغیر العشوائي X ھو :  661
300

E X  

من نفس اللون  1Uعلما أن الكرتین المسحوبتین من 2Uحساب احتمال سحب ثلاث كرات من نفس اللون من )1

 " 2Uسحب ثلاث كرات من نفس اللون من  D:" ،   "من نفس اللون1Uسحب كرتین منC:"نسمي 

   
 

2 3
2 4
2 3
6 6
2 2
3 2

2
6

1
20C

C C
P C D C CP D

C CP C
C




  


 

)خاص بالتقني ریاضي (  ) نقاط04(: لثاني التمرین ا

 

 ;x y

 1.5 .............. 

 ;x y

13
50

 

 ;x y

 0.75 .............. 

 ;x y

 0.5 .............. 

 ;x y

 0.25 .............. 

 ;x y

 0.5 .............. 

 ;x y

 0.5 .............. 

 ;x y

 0.5 
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 10 من 7صفحة 
 

 
 ) نقاط05(: التمرین الثالث

 

 ;x y

 0.75 .............. 

 ;x y

 0.5 .............. 

 ;x y

 0.25 .............. 

 ;x y

 0.75 
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 10 من 8صفحة 
 

 

 
 
 
 

 ;x y

 0.5 .............. 

 ;x y

 0.25 .............. 

 ;x y

 0.5 .............. 

 ;x y

 0.25 .............. 

 ;x y

 0.5 .............. 

 ;x y

 0.5 .............. 

 ;x y

 0.5 .............. 

 ;x y

 0.5 .............. 
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 10 من 9صفحة 
 

   ) نقاط04(: ثالث التمرین ال
 الاقتراح الجواب التبریر التنقیط
2 0.5 1 1 1

2 2 2

2

' 2 '(0) 1 1; 2
2 (0) 1 1 ; 2

2 2

x

x

x

y e x c y c c
y e x c y c c
y e x x







         

         

    

 )أ(الإجابة  
2 2 2xy e x x     1 

2 0.5 
1 1
1 6

2
7

. 6 1
42 7

A A
A

  
 )ب(الإجابة 
1
7

 
2 

2 0.5 2
22 2

0
0

1 1 13 ln( 1)
2 1 2
8 ln(3) 4 ln 3
2 2

m x dx x x
x

m

      

   

    أ(الإجابة( 
4 ln 3m   

3 

2 0.5 

  

1
1

0

1

1 11
1 1

1 1 11 1 0
2 1 2 1

n
n

n n

u x x
n n

u u
n n n n





       


      
   

 )أ(الإجابة  
 متناقصة تماما

4 

 ) نقاط07(: التمرین الرابع

 

 ;x y

 0.5 .............. 

 ;x y

 0.5 .............. 

 ;x y

 0.5 .............. 

 ;x y

 0.5 .............. 

 ;x y

 0.5 .............. 
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 10 من 10صفحة 
 

                
 

 انتھى الموضوع الثاني                                                                                               

 ;x y

 0.5 .............. 

 ;x y

 0.5 .............. 

 ;x y

 0.5 .............. 

 ;x y

 0.5 .............. 

 ;x y

 0.5 .............. 

 ;x y

 0.5 .............. 

 ;x y

 0.75 .............. 

 ;x y

 0.75 .............. 
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